Quiz #1

Αγγέλου Αρετή-Χριστίνα

ΑΕΜ:789

1) Α

2) Δ

Η λύση 3 επαληθεύει την δοθείσα εξίσωση,ενώ οι υπόλοιπες όχι.Άρα μια από τις ρίζες ειναι το 3.

3) Δ

Αντικαθιστώντας τις λύσεις (1,1,1),(1,-1,1),(1,1,-1) για το (a,b,c) στο σύστημα βλέπουμε πως δεν 


επαληθεύει το σύστημα.Άρα το σύστημα δεν έχει μλια και μοναδική λυση.

      4)   Β


∫π/40 2cos(2x) dx = ∫π/40 cos(2x) d2x = [sin2x]π/40 = sin(2π/4)-sin0 = sin(π/2)-0 = 1

      5)   Δ

            dy/dx(2sin3x) = 2cos(3x)∙3 = 6∙cos3 = 6∙0,9986=5,9918

      6)   Δ

             Το πολυώνυμο Maclaurin για την sinx είναι: sinx = x/1! - x3/3! + x5/5! - x7/7! +...+ x2v+1/(2v+1)!


Θέτω όπου x=2x γίνεται  sin2x = 2x/1!  -  (2x)3/3!  +  (2x)5/5!  -  (2x)7/7!  +....


άρα ο συντελεστης του  x5   ειναι : 25/5!= 0,26667 

7) Γ


Επειδή οι παράγωγοι τάξης υψηλότερης της 2ης είναι 0 άρα το πολυώνυμο είναι 2ου βαθμού.Η             
γενική μορφή πολυωνύμου 2ου βαθμού ειναι f(x)=αx2 + βx +γ


f(3)=9α+ 3β +γ=6  => 9α+3β+γ=6  (a)

            f '(x)=2αx +β  => f '(3)=6α +β=8  =>  6α +β=8 (b) 


f ''(x)=2α για κάθε x άρα  f ''(3)=2α=11 => α=5,5


από (b) =>  6α +β=8 => 33+β=8  => β= -25


από (a) =>  9α+3β+γ=6 => 49,5-75+γ=6  => γ= 25,5+6=31,5


f(x)=5,5x2  -25x +31,5 => f(7)=5,5•72  -25•7 +31,5 =  126 

      8)   Γ


Το πολυώνυμο Taylor 2ου βαθμού εχει τη μορφή: f(x)= f(x0) + f '(x0)(x- x0 ) + (x- x0 )2 •f ''(x0 )/2!


θέτω x0 =0: 


f(x)= f(0) + f '(0)(x- 0) + (x- 0)2 •f ''(0)/2!  => f(x)= f(0) + f '(0)•x + x2 •f ''(0)/2!   (1)


dy/dx=y3+2 => f '(x)=f3(x)+2   (2)


από (2) =>  f '(0)=f3(0)+2 = 33+2=29 


από (2) =>  f '(x)=f3(x)+2 => f ''(x)=3f2(x)f '(x)  => f ''(0)=3f2(0)f '(0) => f ''(0)=3•9•29=783


από (1) =>  f(x)= 3+29x+(783/2)x2   => f(0,2)= 24,46

      9)   Β


Maclaurin για την sinx= x/1! - x3/3! + x5/5! - x7/7! +...+ x2v+1/(2v+1)!


Maclaurin για την cosx= 1 - x2/2! + x4/4! - x6/6! +...+ (-1)v•x2v/(2v)!


στο (-1)v•x2v/(2v)! θέτουμε x=2x  => (-1)v•(2x)2v/(2v)! = ((-1)v•x2v •4v  ) /(2v)!


άρα η σειρά που δίνεται είναι το cos2x

    10)   Δ


erf(x)=2/√π ∫x0 e-t^2 dt => erf '(x)=2/√π e-x^2   (a)


ισχύει ex =1+ x/1! +x2/2! +...   (b) 


στην (b) θέτω όπου x=-x2   => e-x^2  =1- x2  + (- x2)2/2! =>  e-x^2  =1- x2  + x4/2!



απο (a),(b) =>  erf '(x)=2/√π ( 1- x2  + x4/2) =>  ∫erf '(x)dx = 2/√π ( 1- x2  + x4/2) dx  =>


=> erf(x)=2/√π(x- x3/3 + 1/2∙ x5/5) => erf(2)=2/√π(2- 23/3 + 1/2∙ 25/5) => 


=>erf(2)=2/√π(2 - 8/3 + 24/5) =>  erf(2)=2/√3,14(2 - 8/3 + 24/5) =>  erf(2)=2/√3,14∙2,53 =>


=> erf(2)=2,86 

